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L) Pour tout rdéel o, on congiddre llcpplication f , dc R demg R, définie
per s £.(0) = 0 e¥ fe_(t) = ) “gintsin(1/t), pour & # 0.
l. £, est-elle continue en vn point de R* ? Est-clle diffcérenticble en un

. - & & . 3
tel point? Bxpliciter {! sur R™.

2. ) On congiddére les suites : Uy n = fa(ﬁ?]'};gr_ﬂf) » Vgon = fa(g-;—) .

Studier leurs convergences. Prcéciger leurs linmites lorsque cellege~ci existcic.
0) f. est-elle confinue cu noint 0%

3. £, est-elle diffdrenticble cu point 07

4. Lorsque f, est différentiable ou point O, se dérivée £l est-elle continue

ol Paint oy

5. Dems 1'hypothdse o > -1, on considoére lo suite 1,

2k

g i (I Noadan () e)
ok k-ﬂncu'

ctudier la convergence de cette suite.
B) 1) Bxiste~t-il une cpplication econtinue g, de R dong R, telle que :
(V€ R®), (p(t) = costeos(1l/%))

2. On considdére l'cpplication b, de R doms R, définle par : 1
b(0) = 0 et b(t) = costeoa(l/), si t€ R*, ‘

»J

2t l'cpplicotion B, de R dams R, ddéfinle por ¢ B(x) = . b(% )dtﬁ
Soit ® 1'cpplicotion, de Rydons R, définie per 1 ]
h(x) = SX !‘-Zsin'tsins,édﬁ:
.b 4

utilisont, <Sventuellement une intégration per

E;J

criies, indicuer une expression sinple, pour x»C, de h(x) + B(x)-

i

Be Liontrer qu'il existe une opplicotion continue H de 1;+ dens R, telle cu=z
(Yx€RY), (B(x) = h(x)). 1 e
C) 1. Soit l'applicotion s H(x) = S?{ sintein(i/t)dt + Sl %-2 sintein(1/%)d%

iéfinie sur R. Liontrer gque H est constante.
2. £ est ici une notction obripgde de le fonetlon notée £ en Ao
liontrer ocue liopplicotion T, de It dons R, définie par : T (x) = 3of(t)ct_t

oémet une lindie quond x tend vers +e0 o I' cdnet-elle une linmiie en ~ = 7

D) Soit e¢,8 et r les cpplicetions, de R dems R, définies por

cl0) = 3(0) = #(0) = 0 et mL HERF e(t) = cos(l/t), s(t) = 2%sin(l/%)
r(t) = t%sin(l/t).

1. llontrer que l'application d de R dons R, définie por

Ad(x) = r(x) -~ Sx s(t)dt + S: c(t)dt , est continue.
sat-elle ddfférentichle? " ‘
2. L'opplicetion €, do R dons R, définie por C(x) = §o o(t)at et 1’cpplice cxior
F d{finle en B)2 mont-elles diffdrenticbles ou point 07 1

3. Licponlicotion B définie en B)3 egt-elle diffdérenticble ocu noint 07




