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L 5 DEVOIR SURVELLLE w4

Sulte sxdithnctico-gcomdtricue ‘
solent .(oﬁ T denx Tceld voriizont Q<udn. On Adfinit clors lo suite (o)
suite (h.) ncxr - ~ 2T :‘-.,;.-on e
T (R 4 v ] . AT, s o ’ A
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1e)~ qutrer clors cue lo suite (Lb‘ cst crclssente et lo guite ﬁh.) dé¢eroin-
sunte. Viérifier cue 1'on o V11p1] T, S, -
,2°)~ Lontrer que Y (2, c)C;N 01l as-‘afagl » Gtoblir cue les sultes (o)) o
\wu) sont convergentas ct cu'elles ont Ynéfle rimite. =

5°)= On se propose de diterminev
wontrer clers les cﬂzllteg suiveal 3
Duisg 2 @. (91ndV(¢ sind/2) "
En dédulre 1lc lindte com:uae 1] (;n) et (bn) a1 fonetion de @ et b
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II-~ Conditlons pour qu’un groupe soit cormmubtatlt.
C ¢St Tm Aroune, of FErTTVAEY 2 Pt G5 e ()= 21

Cn opp elle(Pn§ lc condition s B - S

‘ty, est un”endomorphisue de & (i.e. ‘P (xy) =P (2P, () )
i°)~ Liontrer lVéquivalence de i et i1
i) ¢ wérifie (P.) i1) ¢ est oomﬁut: 2T

29)= Liontrer que G vcrlfﬁe (P} sl & vérifie (P, ) . (on pourra mentrer

Geurrence : (xy)'= x(yx) b

32)= On suppose que G ver fie (P ). liontre:r alors les proprldétés suivonie:
)Y XEGYYEG, in=1 E"&xn o e

h) 83 C vérifie ﬂussi (P Y, alors G vérifie (an} .

c) ¥xéeo AT EG .ll(n""l) —_— yf n(n-1) (a(,_l sopifie  ala e_%u&‘ca" %

¢ aelr e 3 5 ol L

d) m?uf ?1 zu h;L} 2, G vérifie (*n(p 1)4)9 (Pn(n l)y+ﬁ)g (Pa(n~l)h s
n{n=1)k+(n-1)=""

{Indircations t dens le c¢) on utilisern n(n»l)z (xﬁ)nmlz(xn“l)n et
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il est conseilld d'utiliser le b)pSin & ).
4°)= Soient n et r deux entiers tels que : n(n-l)an(m~1)
Licntrer que les deux condhtions sont équlvolentes 3
1) G verifie (P_) et (P )
11) G est commugatif.
(On utiliserc 1l'identit¢ de Bezout et con montrere cue G virifie (P,).)
Ii.B. : certcines quesgtlions étent délicotes, 11l serc tenu comnte de“lc nris
tction cinsi que de ls ripueur des dénonstrations.
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IT1T= ifombres alzébriques sur Q.
On dif'qu'un non@re roel x est clgébrique sur Q gsi il existe une relotiow
4-%}4-axT“.+ﬂ “meiCE)m 6. EQ et o # O .
129.%jontrer cfte J2' , 1 3 5 ~%f3 sont ﬂlwc%riques Soit V(m) 1ltean.
vectoriel sur Q engendré par 1o portie de R : {1, %7, X%eeny x L P
tiontrer 1°équivolence sulvente : V(x) dimensionnd & x olgbbrique sur Q
un foit V(x) est un sous-espoace vecliorie e R .
(On montrerc, por récurrence sur P, que ¥ 1P g texprime en fonction de 1,x.
20)« Solent x et ¥y doux nombres algebrnnues tols que

X 4esct oK =0 et b + Dy Aeeet Dy 1 = 0 cvec == an# 0 et b # 0O
8ntflr cue le . e. v. engendré pir s
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ixhyL,(h,k)G,Hﬁ} est dinensionnd (nt:
1%indicotion du 1°).) :
BEn déduire que xy et = + y sont alpgdbriques .

3°)~ Bénontrer que l'ensenble des nombres alzdébrigques sur Q cet un sous-c:
de R.

Idde du borérnie ¢ I 6 3 1° ) 2 ge) 439 8
IT B 1 1°) 095 29) 1,5 3°) 5 ¢ 2) 1 b) 0,5 ¢) 1,5 d4) 2 3°) 1
IIT 6 : 1°) 2,5 2°) 2 5 3e) 1
Quelques conskils : bien lire liénoncé en soullgnont les passoges qui sanb oo
imnortﬂnts, cowmiencer por l'exercice qul inspire le plus (1) en le giemiv. o
1°4re“ent on peut cdmettre une question pour en ddduire ftne' eutre; us n.

trop S'”tb““der sur les questions ¢ survelller le Tenpas.
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