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Proplame T =
S50it (C). vne courbe de l’espe.ce affine euclidien orienté de dimension 3:
Go appel Je 3 1“*bs se curviligne sur (C) '

Je) Soit (3 = CQS/J.\ x4 sn_;.ij 'y on pos2 P =L + a(s)—g . Montrer q'une C.U-3.
nour aqu'il ;exist’é une fonction a(s) telle que le lieu de P admetie g
comme vacteur directeur de la iengente est-: -g% = -—%— s . Ly
Uérernminer la fonction a(s) correspondante.
2?) Per le suite (C) déeignera 1'hélice circulaire d'équatioans parandiri-.
cuez : T = keogt , y = ksint , 2 = ht avec kDO,

leculer 1l'absciese curviligne 8, la courbure et la torsion de (C) en fouc-
tion de t. ’Détenniner S pour que la condition (1) soix vérifide, Bett
#'annulant en méme temps. . /—’_ﬂ
3°) Om c011s:1.deT-en en cheque point ¥ de (C), @7 le point V' par :
Vo= I 4 b(-,)r' Pormer 1l%équation différentielle vérifiéde per b pour que
le lieu de V admetie une tangente formaent un angle constantvavee & -
(On prendra 1lta :-rleu calculé au 2° ). On ne cherchera pas a_1"Yintégrer.

Probleéme IT : courbes de Bertrand { Lo divasiow ?)) :

Soifyun arc orienté de clasee ck (k> 5) réguliex et sens poim,.s a'infle-
zion, défilni per une purametrisablon normale g 3 S —-—9 u = g(s)
1°) Soii# u(s) une foncclqn numér:i.que dérivable de & -3~on posc e

¥y (s) = u(s) + a(s)ll , ‘

On suppose que l‘erc orienté i déerit par M, admet, _%uelquescit 3, la
méme normale au point Il; (8) que Y en M(s). EY on note T, la tangente
unitaire en M (s8) a .

liontrer que nécessai*rement, le produit. sca.laire T, Tl et la fonction u
sont constants. En deduire qu’il exliste des constantes reelles aet b

telles que 3 g + E’ =1 . (1) i |
T.e couple (a,b) eat-il unique .?" - PO -
°ruuve‘- en outre que si 11 designe la tors:.on de‘ ‘5! en’ U, , la fonct:ion

l est constanke. - : 4 S

2°) Réciproquement, on suppose gu'il existe des Téels 2 et b tels que (1)
soit vérifide pour tout Sy et o‘h désigne par_}, l'arc orienté décrit per
le point ki, défini par : L (8) =1li(s) + 81\7 .

lonirer que la normale principa.‘te en 1, (s) eﬂ:ﬂg&la est égole 2 celle
de ¥ en u(s).

3°) On veut montrer que 1'hélice circula:]i.-re eat la seule courbeftelle que
R " = TB) sz rer que k est
1 _et soient constents. On pose k W (R + TB): montrer qu

uwrn vectevr eonatant.




