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1%} Detueyr zw o= opovr gue X° + X o+ 1 divise (X490 - XM -1 Csur C )

£%) Pour nuzlles valeurs Ge a , le pelynone p = XB‘-— 3¢ + o+ 2 admet-il

vne »:zcine <owhle 7 Donner elors tcuves 3I2s racines.

-

HeBe 3 19 &% 27 1 enecur repport !
Bxercice 11 :

elocion de recurvEncs

-

Joas C:]_K} . on définit une suite de polynomes par la

P (1o 2 : 2 .
J‘n_'_-c. G (‘1 » )Pn_:-l e J( Pn Et Po = 1 Yy Pl = -L r

1°) Trouver 1° expression de s

2¢) Dorner. sous forme trigonométrique, toules les rocines de Pp.

Probl.eme : Polyrdmes de Bermstein

soit t & L fx] ( R,0X] =4£¢ R[X} , degfgn{). On définit :
\a)
) K ooy 5% n-k
B (f) = g.c o £(5) zF(1-)™F .

1°) BMentlrer que B, eat un endomorphisme de Rﬂ[Kl
2°) a. Calculer BnCl),
[X] , calculer l'expression : h = :,%— X(1-X} (;B.ﬂ(g))“

.

v

Donuner zlors une relation simple entre B %Xg). IB,(g) et h.

c. ODn déduire B (X) et B, (x%)puls B, 5l (dous forme polyﬁé‘mimx—= i

3°) &. On rappelle 1° axpression d'un polynodme is T gronge ¢ Ly = H o
LEA

Xow >
0 si ifj Lty 3T A

Cn. counsidére les polyndmes (L )4 3 tels que Lj (%.) ='{ 1 ogii=j °
dontrer qu'ils forment une bese de R, [X|
b. Celculer B, (L;) : montrer que la famille (B, (L)) ps) €5t libre.
Ce Uiz déduire que B, €st un isomorphisme de Rn[X]

A°) @& 11 = Z 3 galculer Bgl(l), BEI(X) ot 'B'E'l(Xz)v

b, On vout généraliser ce résultat & n quelconque : on sait que

Tr

A& = Xk((l--}i)-i-X)n-k (porte ouverte !). Exprimer Y¥ en fonction des B, (Ly

n-K
—Lreles o | -
Bp (E7) = o ?::5 ‘et L+t
{B;l cat uro applicatior linéeire, a et B;l(Bn(Lk+i')) = Inyy 1)

T b

én déduire la formule :
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