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HX 5 Mencrode 2/ 12/ 8| DEVUIR SURVEILLE v ° 3

Exercice I ¢ décomposer les fractions rationnelles sur R

q,} 5
2) T = : b) g = 1l —— (j:pBle) o) h - —X22

(xe1) 1Tt P33 (%=1) (KPx41)

Exercice II : Soit P = 2X°- (9+_8‘i))c2 + (24201)X + a=8i ol a est un réel.

a) Détermimer les 2 valeurs de az pour lesquelles P admet une racine réczlle.

b) On prend pour a la plus petite valeur trouvée ci-dessus; décomposer alors la fraoction
1 surR.
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Exercice II’OIL considére 1l'éguation du 3° degré : 13 + a.x2 +x+c=0 (1)

ou ayb et ¢ sont des réels.
1°) Trouver h tel que : y =x + h vérifie 1'équation y” +py+a=0 (2).
“n nre stinteressera plus maintenant qu'%. cette forme,

2°) a) Dans (2), on pose y = u + v et on impose a u et v la relation supplémentaire

suv + p = O, Hontrer que, si u, = u3 et vy =-v3, alors u, et v, sont solution d'une
équation du z° degré que l'on préciseea.
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b) Dans le cas ol : % + gz > 0, donner l'expression des 3 racines de (2) (.n

utilisera les nombres j et ,jz et on n'oubliera pas d'utiliser la relation 3uv + p = 0),
c) Résoudre les éguations s i) ¥ + 12x 438 = O
ii) 2 = 15x =4 =0
Cn domnera les expresgions sous forme de radical 5 les résultats numériques pourrmmt
étre donnés mais ne seront pas notés ! ). Dams le i) il faudra résoudre sur C : e = ay
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on cherchera u a la imachine (module et argument) et on vérifiera que u€3(i).

h_ixeroice IV :1)Démontrer les formules : o Ig‘:cos(a-i-(n—*l )%)

6 = cosa + cos(ath) +eeet cos(at(n~1)h) =
. h . ituli
s:m—,d.s:m(ad-(n-1 )—2) Z

8 = sina + sin(a+h) +...+ sin(a+(n-1)h) =
sin —
Z
2) On corsidére les deux sommes : X = cos3u + co0s5a + cosTa + cousliu
¥y = cos a + cos9a + coslia + cosl5a ou a ='TT/17.
Calculer x + ¥y et xy; en déduire les valeurs de x et de y exprimées a l'aide de radicaux

currés. On pose ensuite o« = cos3a + cosbSa te= cosTa + coslla

u = cousa + cosll3u v= cos9a + coslHa .

Calculer zt et uve In déduire les valeurs ae ‘iytyu,ve
Deduire enfin de ce qui précéde la valeur de cus’“’/ 17 exprimée par radicaux carrés.




